
Eerste opgaven (week 1 & 2)1

Opgave 1
[ϕ]2 [ψ]1
ϕ ∧ ψ ∧I

[ϕ ∧ ψ → σ]3
σ →E

ψ → σ
→I1

ϕ→ (ψ → σ)
→I2

(ϕ ∧ ψ → σ)→ (ϕ→ (ψ → σ))
→I3

Opgave 2
[ϕ]1 [ψ]2
ϕ ∧ ψ ∧I

[ϕ ∧ ψ → σ]3
σ →E

ϕ→ σ →I1

ψ → (ϕ→ σ)
→I2

(ϕ ∧ ψ → σ)→ (ψ → (ϕ→ σ))
→I3

Opgave 3
[ϕ ∧ χ]2

ϕ ∧E,l [ϕ→ ψ]1
ψ

→E

ϕ ∧ χ→ ψ
→I2

(ϕ→ ψ)→ (ϕ ∧ χ→ ψ)
→I1

Opgave 4
[ϕ ∨ ψ]1

ϕ ∨ (ϕ ∨ ψ)
∨I,r

ϕ ∨ ψ → ϕ ∨ (ϕ ∨ ψ)
→I1

Opgave 5

[ϕ ∨ (ϕ ∨ ψ)]3
[ϕ]1
ϕ ∨ ψ

∨I,l
[ϕ ∨ ψ]2

ϕ ∨ ψ
∨E1,2

ϕ ∨ (ϕ ∨ ψ)→ ϕ ∨ ψ
→I3

Opgave 6
[ϕ]2 [ψ]1
ϕ ∧ ψ ∧I

ψ → ϕ ∧ ψ)
→I1

ϕ→ (ψ → ϕ ∧ ψ)
→I2
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Opgave 7
[ϕ ∧ ψ]1

ψ
∧E,r

[ϕ ∧ ψ]1
ϕ ∧E,l

ψ ∧ ϕ ∧I

ϕ ∧ ψ → ψ ∧ ϕ →I1

Opgave 8

[(ϕ ∧ ψ) ∨ ϕ]3
[ϕ ∧ ψ]1

ϕ ∧E,l [ϕ]2
ϕ ∨E1,2

(ϕ ∧ ψ) ∨ ϕ→ ϕ
→I3

Opgave 9
[ϕ]1 [ψ]2
ϕ ∧ ψ ∧I

(ϕ ∧ ψ) ∨ ϕ
∨I2

ϕ→ (ϕ ∧ ψ) ∨ ϕ
→I1

Opgave 10

[ϕ]2 [ϕ→ (ψ ∧ χ)]3
ψ ∧ χ →E

ψ
∧E,l

ϕ→ ψ
→I2

[ϕ]1 [ϕ→ (ψ ∧ χ)]3
ψ ∧ χ →E

χ ∧E,r

ϕ→ χ →I1

(ϕ→ ψ) ∧ (ϕ→ χ)
∧I

(ϕ→ (ψ ∧ χ))→ (ϕ→ ψ) ∧ (ϕ→ χ)
→I3

Opgave 11

[ϕ]1
[(ϕ→ ψ) ∧ (ϕ→ χ)]2

ϕ→ ψ
∧E,l

ψ
→E

[ϕ]1
[(ϕ→ ψ) ∧ (ϕ→ χ)]2

ϕ→ χ ∧E,r

χ →E

ψ ∧ χ ∧I

ϕ→ (ψ ∧ χ)
→I1

(ϕ→ ψ) ∧ (ϕ→ χ)→ (ϕ→ (ψ ∧ χ))
→I2

Opgave 12

[ϕ]1
ϕ ∨ ψ

∨I,l
[ϕ ∨ ψ → χ]3
χ →E

ϕ→ χ →I1

[ψ]2
ϕ ∨ ψ

∨I,r
[ϕ ∨ ψ → χ]3
χ →E

ψ → χ
→I2

(ϕ→ χ) ∧ (ψ → χ)
∧I

(ϕ ∨ ψ → χ)→ ((ϕ→ χ) ∧ (ψ → χ))
→I3
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Opgave 13

[(ϕ ∨ ψ) ∧ (ψ → ϕ)]1
ϕ ∨ ψ

∧E,l
[ϕ]2

[ψ]3
[(ϕ ∨ ψ) ∧ (ψ → ϕ)]1

ψ → ϕ
∧E,r

ϕ →E

ϕ ∨E2,3

(ϕ ∨ ψ) ∧ (ψ → ϕ)→ ϕ
→I1

Opgave 14

[ϕ ∨ ψ]3
[ϕ]1

[(ϕ→ χ) ∧ (ψ → χ)]4
ϕ→ χ ∧E,l

χ →E
[ψ]2

[(ϕ→ χ) ∧ (ψ → χ)]4
ψ → χ

∧E,r

χ →E

χ ∨E1,2

ϕ ∨ ψ → χ
→I3

(ϕ→ χ) ∧ (ψ → χ)→ (ϕ ∨ ψ → χ)
→I4
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